OLIMPIADAS

PORTUGUESAS DE MATEMATICA
http://www.spm.pt/olimpiadas

XXXV OPM - Final - 1° Dia - 06.04.2017 - Categoria A - 8°/9° anos Duragéo: 3 horas

Questdo 1: 16 pontos
Questdes 2 e 3: 7 pontos cada

Justifica convenientfemente as tuas respostas e indica os principais cdlculos.

Nao é permitido o uso de calculadoras.

1. (@) Num quadriculado 2017 x 2017 pintam-se as duas diagonais de azul. Qual & a razdo entre o nimero de
Ccasas azuis e brancas?

4033 B 4034 o 2 D) 4033 5 4034
20162 20162 2017 20172 20172

(b) Se um quadrado perfeito termina em 84 e o quadrado perfeito anterior termina em 29, como termina o
quadrado perfeito seguinte?

A) 01 B 11 O 21 D) 31 B)41

(©) Sejom [ABC D] um guadrado de lado 9, P um ponto no segmento [AB] tal que PA =1, Q um ponto
no segmento [C' D] tal que QD = 3 e R o ponto de intersecdo de AQ com a paralela a AD que passa
por P. Quanto mede [C'R]?.
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(d) Quantas sucessdes xr1, T2, 3, ..., de zeros e uns existem tais que, para qualquer n € N, se tem
Tp = Topn+1 = Ton+17
A0 B)1 o2 D)4 E) uma infinidade

2. Seja [ABC] um friangulo com lado maior [BC] e BC A = 3 ABC.. A bissetriz do éngulo externo em A interseta
BC em D e a bissetriz do angulo externo em B interseta AC' em E. Sabendo que AD = BE, determina
ABC,

B

B C D

3. Numa competic@o participaram n atletas, numerados de 1 a n. Ao ver os atfletas, o Emidio comentou: “E
possivel dividir os atletas em mais do que uma equipa, cada uma com um capitdo, de modo a que o nUmero
do capitdo seja igual & soma dos nimeros dos restantes memibros da sua equipa.”

O seu amigo Julio respondeu-lhe: “Sim, e temos 0 menor nimero de atletas para o qual uma divisdo assim &
possivell”

Quantos atletas participaram na competicdo?
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