
SO
LU

Ç
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XLIV OPM ­ 2a Eliminatória ­ 14.1.2026 ­ Categoria Júnior ­ 6o/7o anos
Questão 1:

cada opção correta: 4 pontos

cada opção errada: ­1 ponto

Questões 2, 3, 4: 8 pontos cada

Sugestões para a resolução dos problemas

1. (a) Opção D. (O algarismo das unidades de N = 1× 2× 3× 6× 7× 14× 21× 42 é 6.)

(b) Opção D. (O João escreveu os números 728, 729, 730, cuja soma é 2187.)

(c) Opção C. (Há 1, 4 ou 7 sacos de dois berlindes e os restantes berlindes em sacos de três.)

(d) Opção B. (Os lados do retângulo medem 8 e 10 cm; a área de cada triângulo é 32 cm2.)

2. Se o João começar com um número de três ou menos algarismos, pode obter, no máximo, o número 10× (9+
9 + 9) + 999 < 2026. Portanto, o João tem de começar com um número de quatro algarismos.

Sejam a, b, c, d os algarismos do número inicial N = 1000a + 100b+ 10c + d.

Como o João soma a N um múltiplo de 10, o número final tem o mesmo algarismo das unidades. Logo d = 6.

Se a = 2, então o número final seria no mı́nimo 10× (2 + 0 + 0 + 6) + 2006 > 2026. Logo a = 1.

Se b ≤ 6, então o número final seria no máximo 10× (1 + 6 + 9 + 6) + 1696 < 2026.

Se b = 7, então 10× (1 + 7 + c + 6) + 1000 + 700 + 10c + 6 = 2026. Experimentando os valores de c = 1
até c = 9, conclúımos que apenas c = 9 verifica a igualdade. Portanto, N = 1796 é uma das soluções.

Se b = 8, então 10× (1 + 8 + c + 6) + 1000 + 800 + 10c + 6 = 2026. Experimentando os valores de c = 1
até c = 9, conclúımos que nenhum valor de c verifica a igualdade.

Se b = 9, então o número final seria no mı́nimo 10× (1 + 9 + 0 + 6) + 1906 > 2026.

Logo, o único número com que o João pode começar para, no final, obter o número 2026, é 1796.

3. O comprimento da base [BC] do triângulo [TBC] é o triplo do comprimento da base [IH] do triângulo

[TIH]. Por outro lado, as alturas desses dois triângulos em relação a essas duas bases são iguais. Portanto, a

área de [TBC] é o triplo da área de [TIH], ou seja, é 3× 15 = 45 mm2. De maneira semelhante, vê­se que

a área de [TAB] é 2× 20 = 40 mm2 e que a área de [TCD] é 2× 13 = 26 mm2.
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Como, na figura a seguir, os triângulos da mesma cor têm a mesma área, a área de [ABCD] é o dobro da

soma das áreas dos triângulos [TAB] e [TCD], ou seja, é 2× (40 + 26) = 132 mm2.
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Do mesmo modo, a soma das áreas dos triângulos [TAD] e [TBC] é igual a metade da área de [ABCD],
ou seja, a 66 mm2. Como [TBC] tem área 45 mm2, conclui­se que [TAD] tem área 66− 45 = 21 mm2.

A área do triângulo [TEF ] é um terço da área do triângulo [TBC], ou seja, 7 mm2.
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4. Vamos escolher quantas bolas ficam na caixa azul e depois contar quantas hipóteses há em cada caso. Na

caixa azul podem ficar: 0, 1, 2, 3, 4 ou 5 bolas.

Depois de colocarmos algumas bolas, ou nenhuma, na caixa azul, as restantes bolas podem ficar todas na

caixa número 1 ou serem distribúıdas pelas duas primeiras caixas ou pelas três caixas.

• Se a caixa azul estiver vazia, as cinco bolas podem ser distribúıdas pelas caixas brancas da seguinte

maneira: 5 + 0+ 0; 4 + 1+ 0, 3 + 2+ 0, 2 + 3+ 0, 1 + 4+ 0; 3+ 1+ 1, 1+ 3+ 1, 1+ 1+ 3, 2+ 2+ 1,

2 + 1 + 2, 1 + 2 + 2. Há 11 possibilidades de distribuir as bolas neste caso.

• Se a caixa azul tiver apenas uma bola, as quatro bolas restantes podem ser distribúıdas da seguinte

maneira: 4 + 0 + 0; 3 + 1 + 0, 2 + 2 + 0, 1 + 3 + 0; 2 + 1 + 1, 1 + 2 + 1, 1 + 1 + 2. Há 7 possibilidades

de distribuir as bolas neste caso.

• Se a caixa azul tiver duas bolas, as três bolas restantes podem ficar na caixa 1 ou ser divididas pelas duas

primeiras caixas ou pelas três caixas. Podem ser distribúıdas da seguinte maneira: 3 + 0 + 0; 2 + 1 + 0,

1 + 2 + 0; 1 + 1 + 1. Há 4 possibilidades de distribuir as bolas neste caso.

• Se a caixa azul tiver três bolas, as duas bolas restantes podem ficar na caixa 1 ou ser divididas pelas duas

primeiras caixas. Há 2 possibilidades de distribuir as bolas neste caso.

• Se a caixa azul tiver quatro bolas, a bola restante tem que ficar na caixa número 1. Há 1 possibilidade de

distribuir as bolas neste caso.

• Se as cinco bolas ficarem na caixa azul, as outras caixas ficam vazias. Há portanto apenas 1 possibilidade

de distribuir as bolas neste caso.

O Afonso pode distribuir as bolas pelas caixas de 11 + 7 + 4 + 2 + 1 + 1 = 26 maneiras diferentes.
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