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Questdo 1:

cada opgdo correta: 4 pontos
cada opgdo errada: -1 ponto
Questdes 2, 3, 4: 8 pontos cada

Sugestdes para a resolucdo dos problemas

1. (@) Opc¢doD. (O algarismo das unidades de N =1x2x3 X6 x7x14x21 x42 €6.)
() OpcdoD. (O Jodo escreveu os numeros 728, 729, 730, cuja soma € 2187.)
(c) Opgdo C. (Hd 1, 4 ou 7 sacos de dois berlindes e os restantes berlindes em sacos de trés.)

(d) OpcaoB. (Os lados do retingulo medem 8 e 10 c¢m; a drea de cada tridgngulo é 32 cm?.)

2. Se 0 Jodo comecar com um ndmero de trés ou menos algarismos, pode obter, no méximo, o nimero 10 x (9+
9+ 9) 4 999 < 2026. Portanto, o Jodo tem de comegar com um ndmero de quatro algarismos.

Sejam a, b, ¢, d os algarismos do nimero inicial N = 1000a + 1006 + 10c¢ + d.

Como o Jodo soma a N um multiplo de 10, o nimero final tem o mesmo algarismo das unidades. Logo d = 6.
Se a = 2, entdo o namero final seria no minimo 10 x (2 4+ 0+ 0 + 6) + 2006 > 2026. Logo a = 1.

Se b < 6, entdo o numero final seria no méximo 10 x (1 + 6 +9 + 6) + 1696 < 2026.

Seb="7,entdo 10 x (1 + 7+ ¢+ 6) + 1000 4+ 700 + 10c + 6 = 2026. Experimentando os valores de ¢ = 1
até ¢ = 9, concluimos que apenas ¢ = 9 verifica a igualdade. Portanto, N = 1796 & uma das solugdes.

Se b =8, entdo 10 x (1 + 8 + ¢+ 6) + 1000 4 800 + 10c + 6 = 2026. Experimentando os valores de ¢ = 1
até ¢ = 9, concluimos que nenhum valor de c verifica a igualdade.

Se b = 9, entdo o numero final seria no minimo 10 X (1 4+ 9+ 0+ 6) + 1906 > 2026.

Logo, o Unico nimero com gue o Jodo pode comegar para, no final, obter o nimero 2026, € 1796.

3. O comprimento da base [BC| do tfriangulo [T'BC| é o triplo do comprimento da base [IH| do tfridngulo
[TIH]. Por outro lado, as alturas desses dois friGngulos em rela¢do a essas duas bases sdo iguais. Portanto, a
drea de [T BC] é o triplo da érea de [TTH|, ouseja, & 3 x 15 = 45 mm?. De maneira semelhante, vé-se que
adreade [TAB] &2 x 20 = 40 mm? e que a drea de [T'CD] é 2 x 13 = 26 mm?.
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Como, na figura a seguir, 0s fridngulos da mesma cor tém a mesma drea, a drea de [ABC D] é o dobro da
soma das dreas dos friangulos [T'AB] e [TCD], ouseja, & 2 x (40 + 26) = 132 mm?,
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Do mesmo modo, a soma das dreas dos triangulos [T’ AD] e [T'BC & igual a metade da drea de [ABC D],
ou seja, a 66 mm?. Como [T'BC] tem érea 45 mm?, conclui-se que [T AD] tem drea 66 — 45 = 21 mm?,

A &rea do triangulo [T EF] & um terco da érea do triangulo [T’ BCY, ou seja, 7 mm?,
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4. Vamos escolher quantas bolas ficam na caixa azul e depois contar quantas hipdteses hd em cada caso. Na
caixa azul podem ficar: 0,1, 2, 3, 4 ou 5 bolas.

Depois de colocarmos algumas bolas, ou nenhuma, na caixa azul, as restantes bolas podem ficar todas na
caixa nimero 1 ou serem distribuidas pelas duas primeiras caixas ou pelas trés caixas.

e Se a caixa azul estiver vazia, as cinco bolas podem ser distribuidas pelas caixas brancas da seguinte
maneira: 5+0+0;44+140,3+24+0,24+3+0,14+440;3+1+1,14+3+1,14+14+3,2+2+1,
24+ 1+2,1+2+ 2. Ha 11 possibilidades de distribuir as bolas neste caso.

e Se a caixa azul tiver apenas uma bola, as quatro bolas restantes podem ser distribuidas da seguinte
maneira: 44+ 04+0;3+1+0.24+24+0,1+34+0;24+14+1,1+2+ 1,141+ 2. H& 7 possibilidades
de distribuir as bolas neste caso.

e Se a caixa azul tiver duas bolas, as trés bolas restantes podem ficar na caixa 1 ou ser divididas pelas duas
primeiras caixas ou pelas trés caixas. Podem ser distribuidas da seguinte maneira: 3 +0+ 0; 2+ 1 4+ 0,
1+2+4+0;1+1+ 1. H& 4 possibilidades de distribuir as bolas neste caso.

e Se a caixa azul tiver trés bolas, as duas bolas restantes podem ficar na caixa 1 ou ser divididas pelas duas
primeiras caixas. H& 2 possibilidades de distribuir as bolas neste caso.

e Se a caixa azul tiver quatro bolas, a bola restante tem que ficar na caixa ndmero 1. H& 1 possibilidade de
distribuir as bolas neste caso.

e Se as cinco bolas ficarem na caixa azul, as outras caixas ficam vazias. Hd portanto apenas 1 possibilidade
de distribuir as bolas neste caso.

O Afonso pode distribuir as bolas pelas caixas de 11 +7 + 4 + 2 + 1 + 1 = 26 maneiras diferentes.
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